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FELADATOK:  

 

 

 Megoldás:  

 Az adatok elemzése: 

Induljunk el a közös részből (metszet), és úgy haladjunk kifelé: 

• Mindkettő van (Metszet): 96 fő. 

• Csak gépjármű (G): 611 - 96 = 515 fő. 

• Csak lakás (L): 389 - 96 = 293 fő. 

• Legalább egyik (Unió): 515 + 96 + 293 = 904 fő. 

• Egyik sem: 1000 - 904 = 96 fő. 

 

A valószínűségek kiszámítása (Összes eset = 1000): 

 

a) Van gépjármű-biztosítása: 

Itt egyszerűen a feladatban megadott 611 fővel számolunk (nem számít, van-e mellette más is). 

  
 

b) Egyik fajtával sem rendelkezik: 

Ők azok, akik kívül esnek a körökön. 

  
 

c) Legalább az egyik fajtával rendelkezik: 

Ez a két halmaz uniója (azok, akiknek csak G, csak L, vagy mindkettő van). 

 
 
d) Csak az egyik fajta biztosítása van (a másik nincs): 

Ide a "csak gépjármű" (515) és a "csak lakás" (293) csoport tartozik. 

Kedvező esetek: 515 + 293 = 808 
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 Megoldás: 
 
 Összes donor száma: 161 + 73 + 44 + 14 + 30 + 14 + 8 + 2 = 344 
 
 a) Mennyi a valószínűsége annak, hogy a donor AB-s vagy B-s? 

Ebben az esetben összeadjuk az összes AB-s és az összes B-s donort (függetlenül az Rh-faktortól). 

B-s donorok: 44 + 8 = 52 

AB-s donorok: 14 + 2 = 16 

Kedvező esetek: 52 + 16 = 68 

 
 

b) Mennyi a valószínűsége annak, hogy a donor 0-s vércsoportú vagy Rh-pozitív? 

Itt figyelnünk kell, hogy ne számoljuk kétszer azokat, akik 0-sok és Rh-pozitívak is! 

Összes Rh-pozitív: 161 + 73 + 44 + 14 = 292 

0-s vércsoportú, de Rh-negatív: 30 

Kedvező esetek: 292 + 30 = 322 

(Vagy másképp: Összes 0-s (191) + Összes Rh-pozitív (292) – 0-s Rh-pozitív metszet (161) = 322) 

 
 

c) Mennyi a valószínűsége annak, hogy a donor nem AB vércsoportú, és nem is Rh-negatív? 

Ez a megfogalmazás azt jelenti, hogy a donor Rh-pozitív, és a vércsoportja 0, A vagy B.  

Tehát az Rh-pozitív sorból csak az AB-seket kell kihagynunk. 

Kedvező esetek (Rh+ és nem AB): 161 + 73 + 44 = 278 
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 Megoldás: 
Ebben a feladatban a sorrend számít, így permutációkkal érdemes dolgozni. Öt barátnő érkezik, tehát az 

összes lehetséges sorrend: 

  
 

a) Mennyi a valószínűsége, hogy Anna lép be elsőnek? 

Ha Anna az első, akkor a maradék 4 helyre a többi 4 barátnő bármilyen sorrendben érkezhet. 

Kedvező esetek: 4! = 24 

Logikai megközelítés: Mivel 5 barátnő van, és mindegyiküknek ugyanakkora esélye van elsőnek lenni, a 

valószínűség egyszerűen  

 
 
b) Anna és Kati valamilyen sorrendben egymás után lépnek be? 

Ilyenkor Annát és Katit "össze fűzzük" egy egységnek. Így 4 egységet kell sorba rendeznünk (a 

tömbösített páros + a maradék 3 lány). 

Egységek sorrendje: 4! = 24 

Belső sorrend: Mivel Anna és Kati bármilyen sorrendben lehetnek (Anna-Kati vagy Kati-Anna), ezt meg 

kell szorozni 2-vel (2!-al). 

Kedvező esetek: 4! x 2! = 24 x 2 = 48 

 
 

c) Anna és Kati nem egymás után lépnek be? 

Ez az előző esemény komplementere (ellentéte).  

A teljes valószínűségből (1 vagy 100%) kivonjuk annak az esélyét, hogy egymás után lépnek be. 

 
 Vagy esetszámmal számolva: 

             
 

 

  

https://www.tankonyvkatalogus.hu/storage/pdf/OH-MAT10TA_II__teljes.pdf


ÚJPESTI BRÓDY IMRE GIMNÁZIUM 
10. ÉVFOLYAM – MATEMATIKA                        TANKÖNYV: OH_MAT10TA_II_Matematika10_2_TK_NAT_2023_Beliv.indb 

 

 Megoldás: 
Ebben a feladatban összesen 6 ember közül választanak ki 2 felelőt, ahol számít a sorrend (ki az első és ki 

a második). 

 

Összes lehetséges eset: 

Az első felelő 6-féle ember lehet, a második pedig a maradék 5-ből bárki. 

6 x 5 = 30 

 

a) Mennyi a valószínűsége, hogy te leszel az első felelő? 

Ha te vagy az első, akkor a második bárki lehet a maradék 5 főből. 

Kedvező esetek száma: 5 

Valószínűség:  

𝑷(𝑨) =
𝟓

𝟑𝟎
=

𝟏

𝟔
= 𝟎, 𝟏𝟔𝟔𝟔𝟔𝟕 = 𝟏𝟔, 𝟔𝟕% 

Logikusan: 6 egyenlő esélyű jelölt van az első helyre, te az egyik vagy. 

 

b) Mennyi a valószínűsége, hogy te leszel a második felelő? 

Ha te vagy a második, akkor az első felelő a maradék 5 főből került ki. 

Kedvező esetek száma: 5 

Valószínűség:  

𝑷(𝑩) =
𝟓

𝟑𝟎
=

𝟏

𝟔
= 𝟎, 𝟏𝟔𝟔𝟔𝟔𝟕 = 𝟏𝟔, 𝟔𝟕% 

 

c)Mennyi a valószínűsége, hogy felelni fogsz a mai órán? 

Ez azt jelenti, hogy vagy elsőnek, vagy másodiknak választanak ki.  

Mivel a két esemény (első vagy második vagy) kizárja egymást, a valószínűségeket sszeadhatjuk. 

Kedvező esetek: 5 (első vagy) + 5 (második vagy) = 10 

Valószínűség:  

𝑷(𝑪) =
𝟏𝟎

𝟑𝟎
=

𝟏

𝟑
= 𝟎, 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑𝟑 = 𝟑𝟑, 𝟑𝟑% 

 
d) Mennyi a valószínűsége, hogy te nem fogsz felelni a mai órán? 

Ez a "felelni fogsz" esemény ellentettje (komplementere).  

Úgy kapjuk meg, ha az egészből (1) kivonjuk a felelés esélyét. 

Számítás:  

𝑷(𝑫) = 𝟏 −
𝟏

𝟑
=

𝟐

𝟑
= 𝟎, 𝟔𝟔𝟔𝟔𝟔𝟕 = 𝟔𝟔, 𝟔𝟕% 

 

Ez a feladat jól mutatja, hogy néha a legegyszerűbb logikai úton (pl. 1/6 esély minden helyre) gyorsabb 
célba érni, mint a nagy számokkal. 

_______________________________________________________________________________________________________________________ 
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STATISZTIKA ÉS VALÓSZÍNŰSÉGSZÁMÍTÁS ÖSSZEFOGLALÁS, 

GYAKORLÁS, TUDÁSPRÓBA 
 

 
 

 Megoldás 

 Először olvassuk le az adatokat a diagramról (az oszlopok magassága mutatja a diákok számát). 

Érdemjegy 1-es 2-es 3-as 4-es 5-ös Összesen 

Gyakoriság 0 db 2 db 12 db 9 db 7 db 30 db 

 

 1. Módusz (A leggyakoribb érték) 

A módusz az az érdemjegy, amelyikből a legtöbb született. A grafikonon a legmagasabb oszlop a 3-as 

osztályzatnál van (12 diák). 

Módusz: 3 

 

2. Medián (A középső érték) 

Mivel 30 diák van (páros szám), a medián a sorba rendezett adatok 15. és 16. értékének átlaga. Nézzük, 

hol helyezkednek el ezek a diákok: 

1-es és 2-es jegyek: összesen 2 diák (1-2. hely) 

3-as jegyek: +12 diák = összesen 14 diák (3-14. hely) 

4-es jegyek: +9 diák = összesen 23 diák (15-23. hely) 

Látható, hogy a 15. és a 16. diák is 4-est kapott. 

Medián: 4 
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3. Átlag (Számtani közép) 

Az átlaghoz összeadjuk az összes jegyet, majd elosztjuk a diákok számával (30). 

 

Átlag: 3,7 

 _______________________________________________________________________________________________________________________  
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 Megoldás: 

Ez egy klasszikus valószínűségszámítási feladat. Először határozzuk meg az összes lehetséges kimenetelt! 

Mivel két kockával dobunk (fekete és fehér), és mindkettőn 1-től 6-ig szerepelhetnek a számok, az összes 

lehetséges kétjegyű szám száma: 

Összes eset: 6 x 6 = 36  

A valószínűséget a következő képlettel számoljuk:  

𝑷 =
𝒌𝒆𝒅𝒗𝒆𝒛ő 𝒆𝒔𝒆𝒕𝒆𝒌 𝒔𝒛á𝒎𝒂

ö𝒔𝒔𝒛𝒆𝒔 𝒆𝒔𝒆𝒕 𝒔𝒛á𝒎𝒂
 

a) Mennyi a valószínűsége, hogy a feljegyzett szám négyzetszám? 

Keressük azokat a négyzetszámokat, melyek kétjegyűek (mert 2 kockával dobunk) és a számjegyeik 1 és 

6 közöttiek (hiszen kockadobások): 

16 = 42 (Fekete: 1, Fehér: 6) – Megfelel 

25 = 52 (Fekete: 2, Fehér: 5) – Megfelel 

36 = 62 (Fekete: 3, Fehér: 6) – Megfelel 

49 = 72  (Fekete: 4, Fehér: 9) – Nem jó, mert a 9-es nem szerepel a kockán 

64 = 82 (Fekete: 6, Fehér: 4) – Megfelel 

81=92 (Fekete:8, Fehér: 1) – Nem jó, mert a 8-as nem szerepel a kockán 

Kedvező esetek száma: 4 

𝑷(𝑨) =
𝟒

𝟑𝟔
=

𝟏

𝟗
= 𝟎, 𝟏𝟏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏, 𝟏𝟏% 

 

b) Mennyi a valószínűsége, hogy a számjegyei megegyeznek? 

Ez akkor fordul elő, ha mindkét kockával ugyanazt a számot dobjuk: 

Lehetőségek: 11, 22, 33, 44, 55, 66. 

Kedvező esetek száma: 6 

𝑷(𝑩) =
𝟔

𝟑𝟔
=

𝟏

𝟔
= 𝟎, 𝟏𝟔𝟔𝟕 = 𝟏𝟔, 𝟔𝟕% 
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 c) Mennyi a valószínűsége, hogy a számjegyeinek összege legfeljebb 9? 

 Ez akkor fordul elő, ha: 

 Az 1-es, 2-es és 3-as mellé mind a 6 lehetőség jó a másik kockával  → ez 3 x 6 = 18 kedvező lehetőség

• 1 + 1 = 2 

• 1 + 2 = 3 

• 1 + 3 = 4 

• 1 + 4 = 5 

• 1 + 5 = 6 

• 1 + 6 = 7 

• 2 + 1 = 3 

• 2 + 2 = 4 

• 2 + 3 = 5 

• 2 + 4 = 6 

• 2 + 5 = 7 

• 2 + 6 = 8 

• 3 + 1 = 4 

• 3 + 2 = 5 

• 3 + 3 = 6 

• 3 + 4 = 7 

• 3 + 5 = 8 

• 3 + 6 = 9 

A 4-es mellé 5-ig jó a másik kockával → ez 5 kedvező lehetőség 

• 4 + 1 = 5 

• 4 + 2 = 6 

• 4 + 3 = 7 

• 4 + 4 = 8 

• 4 + 5 = 9 

Az 5-ös mellé 4-ig jó a másik kockával → ez 4 kedvező lehetőség 

• 5 + 1 = 6 

• 5 + 2 = 7 

• 5 + 3 = 8 

• 5 + 4 = 9 

A 6-os mellé 3-ig jó a másik kockával → ez 3 kedvező lehetőség 

• 6 + 1 = 7 

• 6 + 2 = 8 

• 6 + 3 = 9 

Kedvező esetek száma összesen: 30 

𝑷(𝑪) =
𝟑𝟎

𝟑𝟔
=

𝟓

𝟔
= 𝟎, 𝟖𝟑𝟑𝟑 = 𝟖𝟑, 𝟑𝟑% 

 

 Másik megoldás: 

 Egyszerűbb megnézni, mikor több, mint 9, és azt kivonni az összesből. 

Az összeg nagyobb, mint 9, ha: 

• 4 + 6 = 10 

• 5 + 5 = 10 

• 5 + 6 = 11 

• 6 + 4 = 10 

• 6 + 5 = 11 

• 6 + 6 =12 

Ez 6 olyan eset, amikor az összeg 10 vagy több. Tehát a maradék esetben az összeg legfeljebb 9. 

Kedvező esetek száma: 36 – 6 = 30 

𝑷(𝑪) =
𝟑𝟔 − 𝟔

𝟑𝟎
=

𝟑𝟎

𝟑𝟔
=

𝟓

𝟔
= 𝟎, 𝟖𝟑𝟑𝟑 = 𝟖𝟑, 𝟑𝟑% 

______________________________________________________________________________________________________________ 
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 Megoldás: 

 Először is váltsunk át mindent egyetlen mértékegységbe (dkg), hogy könnyebb legyen számolni: 

 Célkitűzés: 5 kg = 500 dkg 

 Minimum tömeg: 4 kg 90 dkg = 490 dkg 

 Maximális megengedett átlagos abszolút eltérés: 10 dkg 

 1. feltétel: Egyik csomag sem lehet kevesebb 490 dkg-nál 

Nézzük meg a táblázat adatait: 506, 491, 493, 512, 508, 517, 493, 512 

A legkisebb érték a listában a 491 dkg. 

Mivel 491 > 490, az első feltétel teljesül. 

 2. feltétel: Az 500 dkg-tól mért átlagos abszolút eltérés ≤ 10 dkg 

Ehhez ki kell számolnunk minden egyes mérés eltérését az 500-tól, vennünk kell ezek abszolút értékét 

(tehát csak azt nézzük, mennyivel messzebb van az 500-tól, az irány nem számít), majd ezeket 

átlagolnunk kell. 

mérés száma tömeg (xi) eltérés az 500 g-tól 
(|x – xi|) 

1. 506 6 
2. 491 9 
3. 493 7 
4. 512 12 
5. 508 8 

6. 517 17 
7. 493 7 
8. 512 12 

  

 Az eltérések összege:   6 + 9 + 7 + 12 + 8 + 17 + 7 + 12 = 78 

Az átlagos abszolút eltérés kiszámítása: 
𝟕𝟖

𝟖
= 𝟗, 𝟕𝟓 𝒅𝒌𝒈 
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Mivel a számított érték (9,75 dkg) nem haladja meg a megengedett 10 dkg-ot, a második feltétel 
is teljesül. 

Végső következtetés: Mivel mindkét előírt feltétel teljesült a mérések során, az almák árusítását 

engedélyezik. 

 _______________________________________________________________________________________________________________________ 
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 Megoldás: 
 Ez egy remek statisztikai példa, ahol "visszafelé" kell gondolkodnunk.  

Öt adatunk van, nevezzük őket sorrendben: x1 , x2 , x3 , x4 , x5 

Nézzük meg, mit tudunk róluk: 

1. A medián (középső érték) 

Mivel öt adatunk van, a medián pontosan a középső, azaz a harmadik elem lesz, ha sorba rendezzük 

őket: x3 = 0°C 

2. Az átlag és az összeg 

Ha öt adat átlaga 1 °C, akkor az adatok összegének 5-nek kell lennie, hiszen: 
ö𝑠𝑠𝑧𝑒𝑔

5
= 1 → ö𝑠𝑠𝑧𝑒𝑔 = 1 ∙ 5 = 5 

3. Megoldási stratégia 
Keressünk öt olyan számot, ahol a középső 0, és az összegük 5!  
Érdemes úgy választani a számokat, hogy x1 ≤ x2 ≤ x3 ≤ x4 ≤ x5 

4. Példa egy lehetséges megoldásra: 
• Legyen a két kisebb szám: -2 és -1. 
• A középső (medián) fixen: 0. 
• Eddig az összeg: -2 + (-1) + 0 = -3 
• Ahhoz, hogy az összeg +5 legyen, a maradék két számnak 8-at kell kiadnia (mivel -3 + 8 = 5). 
• Válasszuk például a 3-at és az 5-öt. 

Tehát a mért értékek: – 2 °C, – 1 °C, 0 °C, 3 °C, 5°C 

Ellenőrzés: 
• Rendezett?  

Igen, növekvő sorrendben vannak. 
• Medián?  

A középső elem a 0.  Teljesül. 
• Átlag?  

(-2 - 1 + 0 + 3 + 5) / 5 = 5 / 5 = 1 Teljesül. 
 

Természetesen rengeteg más jó megoldás is létezik például: 
• –1 °C, 0 °C, 0 °C, 1 °C, 5 °C 
• –10°C, –5 °C, 0 °C, 0 °C, 20 °C 

_______________________________________________________________________________________________________________________ 
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 Megoldás: 
A klasszikus valószínűségi modellt kell alkalmaznunk: a kedvező esetek számát kell elosztanunk az összes 

eset számával. 

1. Összes eset: Hány 100-nál kisebb, 6-tal osztható pozitív egész szám van? 

Ezek a számok a 6 többszörösei: 6, 12, 18, 24, … 

A legnagyobb ilyen szám a 96, hiszen a következő a 102 lenne, ami már túl nagy. 

A darabszámot egyszerű osztással kapjuk meg: 

96 : 6 = 16 

Tehát az összes eset száma: 16. 

2. Kedvező esetek: Melyek oszthatók ezek közül 8-cal is? 

Ha egy szám osztható 6-tal is és 8-cal is, akkor az osztható a két szám legkisebb közös többszörösével 

is. 

• 6 többszörösei: 6, 12, 18, 24, 30, 36, … 

• 8 többszörösei: 8, 16, 24, 32, … 

• A legkisebb közös többszörös a 24. 

Keressük tehát a 24 többszöröseit 100-ig: 

• 1 x 24 = 24 

• 2 x 24 = 48 

• 3 x 24 = 72 

• 4 x 24 = 96 

• (A következő a 120 lenne) 

Tehát a kedvező esetek száma: 4. 

3. A valószínűség kiszámítása: 

A valószínűség (P) a kedvező esetek és az összes eset hányadosa: 

𝑷 =
𝒌𝒆𝒅𝒗𝒆𝒛ő

ö𝒔𝒔𝒛𝒆𝒔
=

𝟒

𝟏𝟔
=

𝟏

𝟒
= 𝟎, 𝟐𝟓 = 𝟐𝟓% 

 

Válasz: Annak a valószínűsége, hogy a kiválasztott szám 8-cal is osztható, ¼ vagy 0,25 (vagy 25%). 
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ÚJPESTI BRÓDY IMRE GIMNÁZIUM 
10. ÉVFOLYAM – MATEMATIKA                        TANKÖNYV: OH_MAT10TA_II_Matematika10_2_TK_NAT_2023_Beliv.indb 

 

 Megoldás: 
Először is számoljuk ki, hányan tanulnak 3 nyelvet: 

Az osztály létszáma 32 fő. 

32 – 16 – 11 = 5 diák tanul 3 nyelvet 

a) Gyakorisági táblázat 

A gyakoriság azt mutatja meg, hogy az adott érték hányszor fordul elő az adatsorban. 

Tanult nyelvek száma Gyakoriság (fő) 

1 16 

2 11 

3 5 

Összesen 32 

 

b) Átlag kiszámítása 

Az átlagot úgy kapjuk meg, hogy az összes tanult nyelv számát elosztjuk a diákok számával. 

Összes nyelv: 16 x 1 + 11 x 2 + 5 x 3 = 16 + 22 + 15 = 53 

Átlag: 
𝟓𝟑

𝟑𝟐
≈ 𝟏, 𝟔𝟓𝟔𝟐𝟓 ≈ 𝟏, 𝟔𝟔 

Válasz: Az osztály tanulói átlagosan kb. 1,66 idegen nyelvet tanulnak. 

c) Módusz és Medián 

Módusz: A leggyakrabban előforduló elem.  

Mivel 16-an tanulnak 1 nyelvet (ez a legnagyobb gyakoriság),  

⟹ a módusz: 1. 

Medián: A sorba rendezett adatok középső értéke.  

Mivel 32 adatunk van (páros szám), a medián a 16. és a 17. adat átlaga lesz. 

Az 1. - 16. adatig mindenki 1 nyelvet tanul. 

A 17. adat már a 2 nyelvet tanulók csoportjába esik. 

𝑴𝒆𝒅𝒊á𝒏 =
𝟏 + 𝟐

𝟐
=

𝟑

𝟐
= 𝟏, 𝟓 

 _______________________________________________________________________________________________________________________ 
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